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Bolim 1

Calisma Sorulari

1. Asagidaki fonksiyonlarin tanmim kiimelerini bulunuz.

=vVr—2++v4—=x
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d x) = f;fg
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2. —1ve2sayillarimn f(z) = 2;”_;41 rasyonel fonksiyonunun goriinti kiimesinde
olup olmadigini aragtiriniz.

3. Asagidaki fonksiyonlarin tanim ve goriintii kiimelerini bulunuz.
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f(x) = %5 olsun. (f o g)(w) = x olacak sekilde bir y = g(x) fonksiyonu
bulunuz.

f(x) = 223 — 4 olsun. (f o g)(x) = = + 2 olacak sekilde bir y = g(z)
fonksiyonu bulunuz.

f(z) = \/z — ||z|| fonksiyonunun grafigini ¢iziniz.

f(z) = 2]z — 1| + 3|z + 1| fonksiyonunun grafigini ¢iziniz.

e?3% = 10 denklemini ¢oziiniiz.

y = In x fonksiyonunun grafiginden yararlanarak y = In |z|,y = In (%) Y =
In(z — 2) — 1 fonksiyonlarimn grafiklerini giziniz.

log. b

log. a
yazzlabilir mi?

esitliginin varhigini gosteriniz. Buradan log, b = };‘—Z esitligi

log, b=

Agagida verilen fonksiyonlarin tanim kiimelerini bulunuz.

(a) f(z) =In(z?-9)

(b) f(z) =In(2* - 22)

(¢) f() =In(vVz—4+6—1)

(d) f(z) = arcsin(Inx)

(e) f(z)=log (1 —log (2* — 5z + 16))
f) f(z) =+/In(z —2)

(
f(z)=In (m + Va2 + 1) fonksiyonunun tek fonksiyon oldugunu gosteriniz.
Asgagidaki fonksiyonlarin tersi igin bir formiil bulunuz.

(a) y=In(z+3)
(b) y =1

1—e®

flz)=1n (4 - xz) fonksiyonunun tanim ve goriintii kiimesini bulunuz.
Asgagidaki denklem ve egitsizliklerin ¢6ziim kiimelerini bulunuz.

(a) In(lnz) =1

(b) e2*3 —7=0

(¢) mz—In(z—-1)=1

(d) nz > -1

(e) e273% > 4



16. f’nin bir ¢ift fonksiyon ve g'nin bir tek fonksiyon oldugunu ve her ikisinin
de biitiin reel dogru R.iizerinde tanimli oldugunu varsayin. Asgagidakiler-
den hangileri (tanimlh olduklar1 yerlerde) ¢ifttir? tektir?
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17. Bir fonksiyon hem cift ve hem de tek olabilir mi? Cevabinizi acgiklayn.

18. f(z) = /x ve g(x) = /1 — z fonksiyonlarimin grafiklerini

a) toplamlarinin,

her iki farklarini,

(c

(a)
(b) garpimlarinin,
)
(d) her iki oranlarmin grafikleri ile birlikte ¢iziniz.

19. f(z) =2 —7ve g(x) = 22 olsun. f ve g grafiklerini f og ve go f grafikleri
ile birlikte ¢izin.

20. Asagidaki alistirmalardaki bagintilar: tiiretmek i¢in ag1 toplama formiil-
lerini kullanin.

(a) cos (z — %) =sinz

(b) cos(z+ %) = —sinx

(c) sin(z+ %) =cosz

(d) sin(z — %) = —cosx

(e) cos(A — B) = cos Acos B + sin Asin B

(f) sin(A — B) =sin Acos B — cos Asin B

(g) cos(A — B) = cos Acos B + sin Asin B bagintisinda B = A alirsaniz

ne olur? Bu sonu¢ daha 6nceden bildiginiz bir seyle uyusuyor mu?
(h) Aq toplama formillerinde B = 27 alirsaniz ne olur? Sonuclar daha
6nceden bildiginiz bir seylerle uyusuyor mu?

21. Asagidaki ahigtirmalarda, verilen biiyikligi sinz ve cosz cinsinden ifade
edin.



(e) sin 12 ,nin degerini sin ( T+ %) '{i hesaplayarak bulun.
(f) cos 1112 , nin degerlm cos ( T+ %’r) i hesaplayarak bulun.

sin 51—75 'nin degerini bulun.

22. Agagidaki limitleri hesaplayiniz.
(a) limg,_7(2x + 5)
(b) hmxﬁu(IO 3%)
(¢) limg_yo (—2? + 5z — 2)
(d) limg—_o (x — 222 4 4x + 8)
(e) lim;—68(t—5)(t—7)
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(k) lim,_,_13(2z —1)?
(1) limg_s_4(z + 3)98%4
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Asgagidaki limitleri hesaplayiniz.
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23. Asagidaki sorular icin Sikigtirma Teoreminden yararlanabilirsiniz.
(a) =1 <z < 1igin vb—222 < f(z) < V5 —2x? ise limy_o f(x) i
bulun.
(b) Her z icin 2 — 22 < g(z) < 2cosz ise lim, ¢ g(x) i bulun.
(¢) Sifira yakin biitiin « degerleri igin
2

x rsinx

l—-——< — <1
6 272cosz<

esitsizliklerinin gegerli oldugu ispatlanabilir. Bu size
rsinx

lim ——
z—02 — 2cosx

hakkinda ne soyler? Yanitimizi aciklaym.
(d) —2<z<2iginy=1-(2%/6),y = (zsinz)/(2 — 2cosz) ve y = 1
grafiklerini birlikte ¢izin. x — 0 iken grafiklerin davranigini agiklayin.

24. f(z) = 9z — 5 olsun. Bir ¢ > 0 sayist bulunuz ki |z — 1| < § oldugunda
|f(z) — 4] < 5 kalsim.

25. (g(x) =222 +3 oisun. Bir § > 0 sayis1 bulunuz ki |z| < § oldugunda
lg(x) — g(O)] < % olsun.

26. f(z) = ;55 ve € > 0 olsun. Oyle bir § > 0 bulunuz ki |z — 1] < ¢

oldugunda |f(z) — §| < ¢ kalsi.

27. Asagidaki aligtirmalarda fonksiyonlar hangi noktalarda siirekli degildirler?
Hangi noktalarda, miimkinse, stireksizlikler kaldirilabilir, hangilerinde kaldirila-
maz? Aciklaym.

(a) y= ;15— 3
(b) ¥ = Grap +4
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)y
)y
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Oy=pmm—-%
(g) y=*
(h) y=5
(i) y = csc2x
(J) y = tan%¢
(k) y = 220
0 y= 1+§?r;§1:c
(m) y=+2z+3
() y=+V3x—-1
(0) y=(2z - 1)/
(p) y=2-=2)'°

ABCR,f:A— R,g: B — R fonksiyonlar verilmig ve f(A) C B
olsun. f fonksiyonunu a noktasinda, g fonksiyonu f(a) noktasinda siirekli
oldugunda gof fonksiyonu da a noktasinda siireklidir, ispatlayiniz.

f fonksiyonu a noktasinda stirekli oldugunda fonksiyonunun a noktasinda
siirekli oldugunu gosteriniz. |f| siirekli oldugunda f stirekli olmak zorunda
midir?

ACR,f: A— Rveg:B — R fonksiyonlari a € A noktasinda stirekli
iseler,

p =maks{f,g},q = min{f, g}
fonksiyonlar1 da a noktasinda siireklidir, gésteriniz.

Asagidaki 6rneklerde limitleri bulun. Fonksiyonlar yaklagilan noktalarda
stirekli midirler?

(a) limg,_,, sin(z — sinx)

(b) limy_,osin (5 cos(tant))

(c) limy_,; sec (y sec?y —tan?y — 1)
)

(d) limg_otan (Z cos (sm x1/3))

Agagidaki sorularda verilen noktada egrinin teget denklemini bulun. Egriyi
ve tegetini birlikte cizin.
(a) y=4—.132, (_1’3)



() y=2yx, (1,2)
(d) y=2, (1,1
(e) y=a® (-2,-8)
() y= 35 (-2,—3)

33. Asagidaki alistirmalarda, verilen noktada fonksiyonun grafiginin egimini
bulun. O noktadaki tegetin denklemini yazin.

(a) f(x) =224+1,(2,5)

(b) f(z)=z—22% (1,-1)
(c) 9(z) = 755, (3.3)

(@) g(z) = 5, (2,2)

(e) h(t) =1, (2,8)

(f) h(t) =t>+3t, (1,4)
(8) f(zx) =V, (4,2)

(h) f(z)=+vz+1,(8,3)

34. Tanimi kullanarak, asagidaki alistirmalardaki fonksiyonlarin tiirevlerini
bulun. Sonra istenilen tiirev degerlerini bulun.

a) f(z) =4-2% [f(=3),f(0),f(1)

(a)

(b) Flz)=(z-1)*+1; F'(-1),F'(0),F(2)
(c) g(t) = ¢'(-1),9'(2).9'(V3)

(d) k(z) = 1525 K'(=1),K (1), K (V2)

(e) p(0) = V30, '(1),0'(3),0'(2/3)

(f) 7(s) = v2s +1; r'(0),7(1),7(1/2)

35. Asagidaki alistirmalarda, fonksiyonlarin tiirevlerini alm. Sonra fonksiy-
onun grafigi tizerinde belirtilen noktadaki tegetin denklemini bulun.

(a) Yy= f(il?) \/ffy (I',y) = (634)
(b)w:g(z):1+v4*27 (va):(?’a?)

36. Asagidaki alistirmalanda, tiirevlerin degerini bulun.

(a) s=1-3t2 ise %|t:71
1 d

(b) y=1—-, ise & .

(c) r= \/7 ise d—g|9:0

(d) w=z++z ise %’224

37. Asagidaki alistirmalarda,



(a) Verilen y = f(x) fonksiyonunun f’(z) tiirevini bulun.

(b) y = f(x)iley = f'(x) i farkli koordinat eksenleri kullanarak yanyana
¢izin ve agagidaki sorular1 yanitlayin.

(¢) Hangi = degerlerinde, varsa, f’ pozitif? Sifir? Negatiftir?

(d) Hangi = deger araliklarinda, varsa, z-arttikca y = f(x) fonksiyonu
da artar, veya x-azaldikca azalir? Bunun (c) stkkinda bulduklarimizla
iligkisi nedir? (Bu iliskiyi Boliim 4’te daha yakindan inceleyecegiz.)

. y:—x2

e y=—1/x
o« y=21%/3
o« y=2a%/4

38. y = z3 egrisinin negatif bir egimi var midir? Varsa, nerede bulunur?
Yanitinizi agiklayin.

39. y = 2/z egrisinin yatay bir tegeti var mudir? Varsa, nerede bulunur?
Yanitiniz agiklayin.

40. Asagidaki bagintilarin dogrulugunu gosteriniz.

(a) sin(arctanz) = Tt
. _ 1
(b) cos(arctanz) = T
(c) tan(arccosz) = Y= 2’
(d) tan(arcsinz) =
(e) arcsin(cosz) = g x
(f) cos(arcsinz) = /1 — a2
(g) arcsinz + arcsint = arcsin (zv1 — 2 + tV/1 — 2?)
(h) arccosx + arccost = arccos (xt (1 =22)(1- t2)>



